MAI - 13.cvifeni (7.1.2014) - derivace funkce, uziti derivace.

1. Vypodet limit funkei uZitim L° Hospitalova pravidla:

Vypoditejte limity:
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2. Spojitost funkce, vypodet derivaci a dopoéitdvani derivaci ve . $patnych® bodech:

a) VySetfete existenci a hodnotu derivace funkce  f (x) = | 1nx| a glx)= | In’ x| v bodé x

Dokazete vysledek zobecnit ?

b) Je ddna funkce f pfedpisem :  f(x)= 1_—?8—{ pro x=0, f(0)= %
x

Ukazte, Ze funkce f je v bod& x, =0 spojitd .

c) Funkce f jedefinovdna: f(x)= arctgi2 ,pokud x=0 a f(0) =% :
%

Ukazte, ze f jespojitd v R a dale zjistéte, pro kterd x e R existuje derivace, pfipadné jed
derivace f1(x) nebo 1’ (x) . Tyto derivace spoditejte.

In{1+ x2

d) Funkce f je definovina: f(x)= ,pokud x#0 a £(0)=0.

Ukazte, Ze f jespojitd v R a dale zjistéte, pro kterd xe R existuje derivace, pfipadné jed
derivace f1(x) nebo f’ (x) . Tyto derivace spoditejte.

e) Je dana funkce f predpisem : f(x) =x° -sinz(lj pro x =0, f(0)= 0.
x

Ukazte, ze funkce /° je v bodé x; =0 spojitd. Spoéitejte f ’(x) pro vSechna x € R. Ukazt
také prvni derivace funkce f je spojitd v bod& xg =0 .

i (oo 5t (125 i 20555 (2]

m
—

hostranné

nostranné

=, 78




3 2
x X x x 1 x+1
)= ——; L | = ‘; S = +dx’; ( J ;
-1 x°-1 x*=1] x*-1 x i
1 1 ) -%
, ) = i x“+1 e = [
flx):= x%e™; xe™ ; eX; eX —x; exp 5 : ; |x|e =l
x“ =1 2-x
T . x-1). :
f(x):: x+sinx; x-2arcigx; arclg |— |; arclg——— ; arcsin—-—- ;
x+1 x2+1 1+x

f(x):xlnx

b) vySetiete lokalni a globalni extrémy funkce f (x)= exp( |1 = xZU




